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1. X bir kiime ve R de X iizerine tamimlanmus ikili bir iliski olsun. Her x, y € X icin

XRy=>x=y

Oonermesini saglayan X iizerinde en kiiciik bir denklik = bagintis1 oldugunu kanitlayin.

2. (X)), X kiimesinin altkiimelerinden olusan bir dizi olsun. liminf X,, ve limsup X,
kiimelerini $oyle tanimlayalim: @ € X i¢in

a € liminf X, & Oyle bir ny dogal sayis1 vardir ki her n > ngicin a € X, olur.

a € limsup X,, < her ng dogal sayis1 i¢in 0yle bir n > ng var ki a € X,, olur.

2i. limsup X,, kiimesinin sonsuz sayida n i¢in X,’de olan elemanlardan olustugunu
gosterin. liminf X,, kiimesinin sonlu tanesi hari¢ biitiin n’ler i¢in X,,’de olan elemanlardan
olustugunu gosterin.

2ii.

liminf X, = U;(ﬂ:zn X mj

ve
limsup X,, = ﬂn=1 (Um=n Xm j
esitliklerini gosterin.

2iii. X, = {n, n+1, .., 2n} olsun. liminf X, ve limsup X,, kiimelerini bulun.
2iv. Her n i¢in X,,4; C X, olsun. liminf X, ve limsup X,, kiimelerini bulun.
2v. liminf X, # limsup X, esitsizligini saglayan bir 6rnek verin.

3. R degismeli bir halka olsun. < da R iizerinde bir tamsiralama olsun dyle ki her
X, ¥,z € Ricin,

a)x<yisex+z<y+z

b)0<xveO<yise0<xy.

Her x, y, z € R icin asagidakideri kanitlayin.

3i. x<yise -y <—x.

Jii.x<yisex+z<y+z

Jiii. x<yve 0 <zise xz < yz.
iv.x<yve0=>zise xz2>yz.

Jv.-1<0< 1.

Svi.x#0vey#0isexy#0.

3vii. x> 0.

3viii. x < 0 ise x, R'de karelerin toplami1 olarak yazilamaz..
3ix. —1, R'de karelerin toplami olarak yazilamaz.

3x. x> 0 ve x in R’de carpimsal tersi var ise x ' > 0.

|x| sOyle tanimlansin: |x| =xegerx=0ve |x| =—xegerx<0.
3xi. |x| 0.

3xii.xy| = |x| |y|

Bxiii. [x +y| < x| + |yl

3xiv.|x—y| 2 | |x| - |y| |

d(x,y) = |x — y| olarak tanimlansin.
3xv. d(x, y) = 0 ancak ve ancak x = y.



3xvi. d(x, y) = d(y, x).
3xvil. d(x, y) <d(x, 2) + d(z, y).



