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1. f: R = R fonksiyonunu sdyle tanimlayalim: Eger x € R\ Q ise fix) =0
ve eger x € Q ise, x = p/q esitligini saglayan p, g € Z, (p, g) = 1 ve ¢ > 0

tamsayilarini se¢elim ve f(x) = 1/g olsun. f nin siirekli oldugu noktalar1 bulun.

2.1, 2, 3, 4 ve 5 noktal1 bir kiime iizerine ka¢ tane izomorfik olmayan yari
siralama vardir?

3. X bir kiime olsun. X’in bir altkiimeler kiimesi 3 asagidaki ozellikleri
saglarsa o zaman ona X ‘in bir filtre’si denir:
i)Ae 3veAcBcXise,Be 3.
ii)A,Be Qise, AnBe 3.
i) Je SveXeS.
Eger A < X bogkiime degilse, o zaman A’y1 iceren X’in altkiimelerinden
olusan kiime X ’in bir filtresidir, adi1 da basat filtre’dir ve 3(A) diye yazilir.
Eger X sonsuz ise, tiimleyeni sonlu olan X’in tiim altkiimelerinden olusan
kiime de bir filtredir, bu kiimeye Fréchet filtresi denir.
3a. Fréchet filtresinin basat filtre olmadigin gosteriniz.
Maksimal filtrelere ultrafilter denir.
3b. “Bir basat filtre 3(A) bir ultrafiltredir ancak ve ancak A tek bir
elemandan olusuyorsa” onermesini kanitlayiniz.
3c. “Bir filtre 3 bir ultrafiltre’dir ancak ve ancak her A < Xi¢in,yaA € Q
yadaA® € 3” dnermesini kanitlayiniz.
3d. Basat olmayan her ultrafiltrenin Fréchet filtre’yi icerdigini gosteriniz.
3e. X sonsuz ise X'in basat olmayan ultrafiltre’leri oldugunu gosteriniz.
(Ipucu: Zorn’s Lemma’y1 kullann).



