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X bir kiime olsun. X'in alt kiimelerinden olusan bir 3 kiimesi

i) EgerAe S veAcCcBcXiseBe 3.

ii) Eger A ve B $'nin elemalar1 ise A N B de 3'nin elemanidir.

iii) D¢ IveXe 3.
sartlarin1 saglhiyosa 3'ye X iizerine bir filtre denir.

A, X'in bos olmayan bir altkiimesi olsun. X'in A'y1 i¢eren biitiin altkiimelerinin kiimesi 3(A), X
tizerine bir filtredir. Bu filtreye basat filtre denir.

Eger X sonsuz ise, X’in tiimleyeni sonlu olan altkiimeler kiimesi de X {izerine bir filtredir. Bu
filtreye Fréchet filtresi denir.

Maksimal bir filtreye ultrafiltre denir.

Bir X kiimesi sabitleyelim.

1. X iizerine bir 3(A) basat filtresi bir ultrafilredir ancak ve ancak A tek elemanli bir kiimeyse.

2. (Sonsuz bir kiime {izerine) Bir Fréchet filtresinin bagat alamayacagini gosterin.

3. Bir filtreler kiimesinin elemanlarinin kesisimini de bir filtre oldugunu gosterin.

4. X'in altkiimelerinden olusan bir 3 kiimesinin herhangi bir sonlu sayida Ay, A, ..., A, eleman1
icin A1 NA; N ... N A, # D kosulunu saglaniyorsa 3'yi igeren bir filtre oldugunu kanitlayin. Bu
filtreyi Ay, Aa, ..., A, cinsinden ifade edin.

5. 3 bir ultrafilredir ancak ve ancak herhangi bir A X i¢in ya A ya da A° 3'nin elemamdir (ama
ikisi birden 3'nin eleman1 degildir).

6. X'in sonlu bir altkiimesini i¢eren bir ultrafiltrenin basat filtre oldugunu gosterin. Basat
olmayan her ultrafiltrenin Fréchet filtresini icerdigi sonucuna varin.

7. (Se¢im Aksiyomu) X iizerine herhangi bir 3 filtresi igcin 3'yi i¢eren bir ultrafiltre oldugunu
gosterin.

8. (Secim Aksiyomu) Eger X sonsuzsa, X lizerine basat olmayan ultrafiltreler oldugunu gosterin.

9. 3, X iizerine bir filtre olsun. Her x € X icin bir A, kiimesi alalim.

ILex Ay i={f=({)wex:herxe Xicinfi € A} ={f: X > Uex Ay : fix) € A}
carpimina bakalim.

IT,cx A, lizerine = iligkisini su sekilde tanimlayalim:

fEge{xeX: fly=g}e3.

Bu iliskinin bir denklik iligkisi oldugunu gosterin. Bundan sonra X tizerine bir 3 filtresi
belirleyecegiz ve M = I1,cx A./= olacak. Eger f € Il,cx A,ise [f] ile fnin denklik sinifinmi
gosterecegiz

10. Eger her x € X i¢in A, = A ise ve 3 basat olmayan bir filtre ise A'nin bir @ elemanini sabit a
fonksiyonunun sinifina yollayan fonksiyon A'dan M'ye birebir bir fonksiyondur.

11. Her A, kiimesinin < ile siralandigini varsayalim. M {izerine < iligkisini

[(f;c)xeX] < [(gx)xeX] = {.X e X :_f;c < gx} € S
olarak tanimlayalim. Bu iligkinin M {izerine bir siralama tanimladigini1 gosterin.

12. Eger 3 bir ultrafiltreyse ve her (A,, <) tamsiralanmis ise (M, <) de tamsiranlanmis oldugunu
gosterin.

13. Her (A,, <) kiimesinin bir en biiyiik eleman1 oldugunu varsayalim. (M, <) kiimesinin de en
biiyiik eleman1 var midir?

14. Her (A,, <) kiimesinin iyisiralanmis oldugunu varsayalim. (M, <) kiimesi de iyisiralanmis
midir?



