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Gözlemlenebilir eylemli sonsuz tekrarlı

oyunlar

• T = {0, 1, 2, ..., t, ...}

• G=statik oyun=sonlu bir oyun

• Her t anında, G oynanır, ve oyuncular t’den önce ne oy-

nandığını hatırlarlar

• Kazançlar = statik oyunlardaki kazançların iskontolu toplamı.

• Bu oyuna G(T) diyelim.

Tanımlar

π = (π0, π1, ..., πt, ...) kazanç akışının Bugünkü Değeri

Infinitely repeated Games with 
observable actions 

• T = {0,1,2,…,t,…} 
• G = “stage game” = a finite game 
• At each t in T, G is played, and players 

remember which actions taken before t; 
• Payoffs = Discounted sum of payoffs in the 

stage game. 
• Call this game G(T). 

Definitions 
The Present Value of a given payoff stream 

( … t … is 
PV( … t

t … 
The Average Value of a given payoff stream is 

PV( … t
t …) 

The Present Value of a given payoff stream at t is 
PVt( t t+ … s

t+s … 
A history is a sequence of past observed plays 

e.g. (C,D), (C,C), (D,D), (D,D) (C,C) 
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π = (π0, π1, ..., πt, ...) kazanç akışının Ortalama Değeri

Infinitely repeated Games with 
observable actions 

• T = {0,1,2,…,t,…} 
• G = “stage game” = a finite game 
• At each t in T, G is played, and players 

remember which actions taken before t; 
• Payoffs = Discounted sum of payoffs in the 

stage game. 
• Call this game G(T). 

Definitions 
The Present Value of a given payoff stream 

( … t … is 
PV( … t

t … 
The Average Value of a given payoff stream is 

PV( … t
t …) 

The Present Value of a given payoff stream at t is 
PVt( t t+ … s

t+s … 
A history is a sequence of past observed plays 

e.g. (C,D), (C,C), (D,D), (D,D) (C,C) 
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π = (π0, π1, ..., πt, ...) kazanç akışının t anındaki Bugünkü Değeri

Infinitely repeated Games with 
observable actions 

• T = {0,1,2,…,t,…} 
• G = “stage game” = a finite game 
• At each t in T, G is played, and players 

remember which actions taken before t; 
• Payoffs = Discounted sum of payoffs in the 

stage game. 
• Call this game G(T). 

Definitions 
The Present Value of a given payoff stream 

( … t … is 
PV( … t

t … 
The Average Value of a given payoff stream is 

PV( … t
t …) 

The Present Value of a given payoff stream at t is 
PVt( t t+ … s

t+s … 
A history is a sequence of past observed plays 

e.g. (C,D), (C,C), (D,D), (D,D) (C,C) 
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Bir geçmiş oynanmış gözlemlenlenebilir eylemler dizisidir.

mesela, (C,D), (C,C), (D,D), (D,D), (C,C)
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Tek-sapma prensibi

1. s = (s1, ...sn) bir AMD’dir.

2. ancak ve ancak alttaki testi geçerse

3. her geçmiş ve her oyuncu i için, varsayalım ki

(a) herkes yarından itibaren s’deki stratejilerini takip ede-

cek,

(b) i dışında herkes, bugün s’ye göre oynasın

(c) o zaman i’nin bugün sapma eğilimi yoktur.

İki defa oynanan Tutuklular ikilemi

Single-deviation principle 

• s = (s1,s2,…,sn) is a SPE 
•  it passes the following test 
• At each history and for each player i, assume 

– everybody will follow s from tomorrow on, 
– everybody except for i plays according to s 

today; 
then i does not have an incentive to deviate today. 

Twice-repeated PD
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Sonsuz tekrarlı girişimden caydırma

Bu girişimden caydırma oyununun iki defa tekrarlandığı ve tüm geçmiş eylem-

lerin gözlemlendiği oyunu düşünelim. Varsayalım ki, oyuncular sadece statik oyun-

lardaki kazanç-larının toplamına bakıyor olsunlar. Oyun alttaki resimde çizilmiştir.
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X Savas

Gir Barindir (2,2)
1 2

X Savas

Gir Barindir
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Gir Barindir

GirBarindir

Savas X

(0,0)

(0,0)

(1,3)
(1,3)

(-2,-2)(-1,1)

(0,4)(-1,1)

Ilk oyunun herbir sonucundan sonra, girişimden caydırma oyunu bir kez daha

oynanıyor-ilk oyundan gelen kazanç herbir sonuca eklenmiştir. Bir oyuncunun lotarya-

lar üzerine olan tercihleri, fayda fonksiyonuna bir sayıeklediğimizde değişmeyeceğin-

den, ikinci ”gün” oynanan herbir oyun statik oyunla (girişimden caydırma oyunuyla)

aynıdır. Statik oyunun, hakim firmanın girişimciyi barındırdığı ve girişimcinin de

bunu öngörüp markete girdiği, tek bir alt-oyun tam dengesi vardır.

1 2

X Savas

Gir Barindir
(1,1)

(0,2) (-1,1)
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Girişimcinin stratejisi:

Gir ancak ve ancak

daha önce barındırıldıysa.

Mevcut firmanın stratejisi:

Barındır ancak ve ancak

daha önce barındırdıysa.
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Mevcut Firma:

1. V(Barındır)=VB = 1/1− δ;

2. V(Savaş)=VS = 2/1− δ;

3. Durum 1: Daha önce barındırdırıldıysa.

(a) Savaş ⇒ −1 + δVB

(b) Barındır ⇒ 1 + δVB

4. Durum 2: Barındırılmamış

(a) Savaş ⇒ −1 + δVS

(b) Barındır ⇒ 1 + δVB

(c) Savaş ancak ve ancak −1 + δVS ≥ 1 + δVB

ancak ve ancak VS − VB = 1/(1− δ) ≥ 2/δ

ancak ve ancak δ ≥ 2/3.

Girişimci Firma:

1. Barındırdırıldıysa

(a) Gir ⇒ 1 + VBG

(b) X ⇒ 0 + VBG

2. Barındırılmamışsa

(a) Gir ⇒ 1 + VBG

(b) X ⇒ 0 + VBG
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Sonsuz tekrarlı Tutuklular ikilemi
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Öfke stratejisi: D ancak ve ancak birileri daha önce D oynadıysa.

• VD = 1/(1− δ)

• VC = 5/(1− δ) = 5VD

• Daha önce D oynadı (kolay)

• D oynamadı

– D ⇒ 6 + δVD

– C ⇒ 5 + δVC

– C ancak ve ancak δ ≥ 1/5
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