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R™nin bir C altkiimesindeki her x = (xy, ..., x,) ve y = (y1, ..., y,) i¢in ve [0, 1]

araligindaki her 7 gercel sayis1 i¢in,
(tx1+ (1 =Dy, ooy X+ (1 = 1)yp)

noktast gene C’nin icinde kaliyorsa o zaman C’ye i¢biikey denir.

Sa. a < b iki gergel say1 ve t € [0, 1] ise a < ta + (1 — t)b < b esitsizliklerini
kanitlaymiz. (2 puan)

Sb. Herhangi ii¢c gercel say1 a < ¢ < b i¢in, [0,1] araliginda ¢ = ta + (1 — t)b
esitligini saglayan bir t oldugunu gosteriniz. (4 puan)

5c¢. R’nin i¢biikey altkiimeleri nelerdir? (3 puan)

5c. Bos kiimenin, tek elemanl kiimelerin ve R" nin i¢biikey oldugunu gosteriniz.
(3 puan)

5d. Iki icbiikey kiimenin bilesimi icbiikey midir? Dogru olup olmadigim
gosteriniz. (3 puan)

S5e. X ¢ R" ve Y ¢ R" igbiikey ise, X X Y kiimesinin de R""nin igbiikey bir
altkiimesi oldugunu gosteriniz. (3 puan)

Sf. Icbiikey kiimelerin kesisiminin de i¢cbiikey oldugunu gosteriniz. (4 puan)

5g. X, R"nin herhangi bir altkiimesi olsun. R"nin X’i iceren en Kiiciik bir
icbiikey altkiimesi oldugunu gosteriniz, yani asagidaki 6zelliklere sahip dyle bir C(X)

< R" oldugunu kanitlayiniz:
i. X ¢ C(X).
ii. C(X) icbiikey.
iii. R" nin bir altkiimesi i¢biikey ise ve X’i iceriyorsa, o zaman C(X)’i de
igerir.
C(X) kiimesine X in i¢biikey kabugu denir. (10 puan)
Sh. X i¢biikey ise C(X) nedir? (2 puan)
5i. X = {0, 1} < R olsun. C(X)’i bulunuz. (2 puan)
5j. X={1/n:ne N\{0}}olsun. C(X)’i bulunuz. (2 puan)

5k. Varsayalim ki X — R? kiimesinin yalmzca iki notas1 var. Geometrik olarak
C(X) nedir? (2 puan)

51. Varsayalm ki X < R? kiimesinin yalnizca ii¢ notasi var. Geometrik olarak
C(X) nedir? (2 puan)

5m. X c Y c R"ise C(X) < C(Y) oldugunu gosteriniz. (4 puan)

Sn. X c Y < C(X) ise C(Y) = C(X) oldugunu gosteriniz. (5 puan)

50. R" ‘nin X ve Y altkiimeleri i¢in C(X N'Y) < C(X) N C(Y) oldugunu gosteriniz.
(8 puan)

Sp. < simgesini ters cevirirsek So. hala dogru mudur? (4 puan)

5q. R™deki tiimleyeni icbiikey olan bir altkiimeye “coconvex” denir eger.

Rastgele coklukta “coconvex” kiimelerin kesisiminin de “coconvex” oldugunu
gosterin. (5 puan)



5r. R"nin herhangi bir altkiimesinin en biiyiikk bir “coconvex” altkiimesi
icerdigini gosterin. (6 puan)



