ALISTIRMALAR 5

1. < Zg,+ > grubunun iglem tablosunu yapiniz ve bu devirli grubun
ureteclerini belirleyiniz.

2. < Zg,+ > icinde agagidaki denklemleri ¢oziintiz:

a.r—2=14 b.z4+2=1 c.xt+y=14 d. s+y=1
3. Zyqs =< 3 >=< 11 > oldugunu gosteriniz. Z4 =< 2 > midir?
4. 77, =< 3 >=< 5 > oldugunu gosteriniz. Z37, =< 11 > midir?
5. Zy =< 3 >=< 7 > oldugunu gosteriniz.
6. Her k € Z}, icin Z3y #< k > oldugunu gosteriniz.
7. Zg icinde {2,18} ve {6,14} kiimelerinin her birindeki her iki
elemanin da mertebelerinin ayni oldugunu, mertebeleri hesaplamaksizin
kanitlaymiz. Z7, i¢inde {3,5}, {9,11} kiimeleri i¢in de ayni énermeyi

kanmitlayiniz.

8. Asagidaki gruplarin mertebelerini bulunuz.
a. Zi;) ’ ZZ ’ ZT2 b. Zi;) ’ Zi’; ’ ZTE;
c. ZZ ) Zg ) Z;O d. Zg ) Z; ) Z§5

9. Bundan onceki soruya verdiginiz yanmtlardan yola ¢ikarak, Z~, Z7
ve Z7, 1 mertebeleri hakkinda bir oneri geligtiriniz.

10. Zj;,7Z; , Zi i mertebelerini hesaplayimiz. Buldugunuz sonug,
9 uncu soruya verdiginiz yanitla celigiyor mu? Celigiyorsa, onerinizi

gozden gecirip duzeltmeye caliginiz.

11. n € N; H < Zy, ise, ya H nin tuim elemanlar ¢ift ya da H nin



elemanlarinin tam yarisi ¢ifttir; kanitlayiniz.
12. S¢ icinde
(1236
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elemanlar: veriliyor.

a. aff, Ba, B* aB?, Ba?, ot Ba™t i bulunuz.
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b. a ve 3 y1 ayrik ¢evrimlerin carpimi olarak yaziniz.

c. a ve 3 y1 devrinimlerin carpimi olarak yazip her birinin tek veya
¢ift permiitasyon oldugunu belirleyiniz.

13. Asagidaki ¢cevrimlerin terslerini bulunuz.

a. (13) b. (13 5) c. (13567)

14. Asagidaki permiutasyonlarin terslerini bulunuz.

a. (135)(24) b. (135)(246) c. (1356)(24)
15. Eger a € §,, ayrik cevrimlerin ¢arpimi olarak yazilmigsa, «
nin mertebesi, carpanlarimin mertebelerinin en kiuicuk ortak katidir,
gosteriniz. Aligtirma 14’te verilen permutasyonlarin mertebelerini bu-
lunuz.
16. As in, mertebesi 15 olan bir elemani bulundugunu kanitlayiniz.

17. Oyle a, 8 € 8s bulunuz ki |a| = || = 2 ve |af] = 3 olsun.

18. Oyle bir G grubu ve z,y € G bulunuz ki |z| = |y| = 3 ve
|zy| = 5 olsun.

19. n > 3 icin §,, degismeli olmayan bir gruptur, kanitlayiniz.



20. a, B €S, olsun. Agagidakileri kanitlayiniz.

a. «a cift ve g cift ise, a3 da cifttir. b. o cift ise, a~! de cifttir.
c. a tek ve 3 tek ise, af cifttir. d. o tek ise, a7t de tektir.
e. a tek ve 3 cift ise, af tektir. f. a tek ise, ~taf tektir.

21. H < §,, ise, ya H nin tum elemanlar: ¢ifttir ya da yarisi ¢ift, yarisi
tektir, kamitlayimiz. Buradan, |A,| = (n!)/2 oldugunu gésteriniz.

22. = (xy 23 -+ x,) €S, bir cevrim ve o € §,, herhangi bir eleman
ise, 6ot = (o(xy) o(x2) --+ o(x,)) oldugunu gosteriniz.

23. Asgagidaki kuimelerden her birinin &,, yi urettigini kanitlayiniz:

A {(12),(13),---,(1n)} b. {(12),(123---n)}
(Ipucu: (1 a)(1b)(1 a) =(ab), (1 2)(1 23 - n)=(23 --- n) ve
(23 - n)(1a)23 -+ n)~' = (1 a+1) oldugunu gozlemleyiniz (Bak.
Aligtirma 22)).

24. M(Ss), M(D,) ve Mp,(t1) i belirleyiniz.



