CEVAPLAR

ALISTIRMALAR 7

1. Sol eskiimeler: 1H = {1,(12)} =(12)H, (13)H ={(13),(123)} =
(123)H, (23)H={(23),(132)}=(132)H

3. 7Z ic¢inde, 6Z nin 6 sol eskiimesi vardir: 046%Z = 6%, 1+6%Z, 2+ 67,
3+6%Z,4+6Z, 5+ 6Z.
a. 1146z = 17+6% b.1+6Z = 7+67Z c. 7467 # 35+67

5. Zg iginde < 6 > nin tam 6 sol egkiimesi vardir: 0 + 6Zg = 6Zg,
1 +6218, 2 +6218, 3+6Z18, 4+6Z18, 5) +6218.

a. 11+ <6>=17+ <6 > b. 5+ <6 >#T7+ <6 >

7.a. (2,3)+H ={(t+2,2t+3):
teR}

={(z,2x —1):z € yV/yZB—l
R}.

b. Denklemi y = 2x olan dogruya
paralel dogrular.

c. K ={(zx,2c—-1):2 € R},
(2,1) + K eskiimesi.

y=2

9. Mertebesi 5 olan bir grup icinde mertebesi 2 olan bir eleman bulu-
namaz.

11. |G| =65, H < G = |H| € {1,5,13} = H devirli. Daha genel
olarak, p ve ¢ iki farkh asal say1, |G| = pq, H < G ise, |H| € {1,p,q}
ve dolayisiyla, H devirlidir.

13. p(7) =6 =5°=1 (mod 7) = 5'® = 1 (mod 7). Diger yandan,
52 = 4 (mod 7) ve 5* = 2 (mod 7). Dolayisiyla, 52 = 1 (mod 7).
Benzer sekilde, ©(36) = 12,7'2 = 1 (mod 36), 7** = 1 (mod 36) ve
boylece, 7% = 7 (mod 36).
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15. p asal, |G| = p? ve G devirli degilse, her z € G \ {e} i¢in |z| = p
dir. Dolayisiyla, G nin mertebesi p olan tam ’% = p+ 1 altgrubu

vardir; {e} ve G ile birlikte tam p + 3 tane altgrup.

17. |G| = 33 ise, G nin elemanlarinin mertebeleri 1, 3, 11 , 33 olabilir.
G devirli ise, G’ nin mertebesi 3 olan eleman(lar)1 vardir. G devirli
degilse, G nin mertebesi 11 olan (devirli) altgruplarinin sayis1 en ¢ok 3
olabilir. Bu nedenle, GG icinde mertebesi 11 olan elemanlarin sayisi en
cok 30 olabilir; mertebesi 3 olan elemanlar vardir.

19. |G| = 2p, p asal olsun. G degismeli degilse, G nin 6yle bir elemam
vardir ki |z| = p dir. y € G\ <z >ise, G =<z > Uy < x >, G nin bir
parcalanigi olur. Boyle bir y icin 3? € y < z >, ciinkii, y? € y < 2 >
olmasi halinde y €< x > olur. O halde, y?> €< x >dir. Bu durumda,
y?> = e olmas1 gerekir, ¢iinkii aksi halde. |y| = 2p olurdu. Boylece, her
y € G\ <z > icin |y| = 2 dir.

\\//
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