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1. Siireklilik tanimini kullanarak f(x) = fonksiyonunun tanimli oldugu

x“ =1
bolgede siirekli oldugunu gosterin.
2. X metrik uzayindan iki reel degerli, siirekli f ve g fonksiyonlar1 verilsin.

max {f(x), g(x)} 1n da siirekli oldugunu gosterin.

X bir kiime, Y bir metrik uzay, (f,), X den Y ye tanimlanmis bir fonksiyon dizisi
ve f: X — Y bir fonksiyon olsun. Eger, her € >0 ve n > N iken tim x € X icin
d(f,(x), f(x)) < € olacak sekilde bir N varsa , (f,), dizisi f: X — Y fonksiyonuna
diizgiin yakinsar, denir. X den Y ye tanimlanan bir (f,), fonksiyon dizisi, eger
her x € X ve her € > 0 i¢in n > N iken d(f,(x), f(x)) < € kosulunu saglayan bir N
varsa (f,,), dizisi f: X — Y fonksiyonuna noktasal yakinsar denir.

3a. Diizgiin yakinsakigin noktasal yakinsaklig1 gerektirdigini ispatlayin.

3b. X =0, 1], Y = R ve f,(x) = x" olsun. (f,), dizisinin noktsal yakinsadigini
ama diizgiin yakinsamadigini gosterin.

3¢. X=[0,a] (0<a<1),Y=R ve f,(x) =x" olsun. (f,), dizisinin diizgiin
yakinsak oldugunu gosterin.

4. X=R\{-1}, Y=R ve f,(x) = olsun.

1+ x"

d4a. A ={x e R: (f,(x)), yakinsar} kiimesini bulun.

x € Aigin, fix) = lim, _, ..f,(x) olsun.

4b. f nedir?

4c. A’y1 iceren (agik veya kapali) araliklarda (f,), fonksiyon dizisinin diizgiin
yakinsaklig1 hakkinda ne soylebiliriz?

5.X=[0,1, Y=R ven>1igin f,(x) =% olsun. (f,), dizisinin bir fonksiyona
XxX+Tn

diizgiin yakinsadigini gosterin.

6. X bir kime ve Y bir metrik uzay olsun. X’ten Y’ye tamimlanan sinirh
fonksiyonlarin kiimesini B ile gosterelim, yani B = {f: X — Y : fAX) smrli}
olsun. B iizerinde Oyle bir metrik bulun ki B’deki diizgiin yakinsaklik aynen Y
deki metrige karsilik gelsin.



7. X bir kiime ve Y bir metrik uzay olsun. (f;), dizisi bir f fonksiyonuna diizgiin
yakinsak olsun. Her f,’nin bir a € X icin, a’da siirekli oldugunu varsayalim. f
fonksiyonu da a’da siireklidir, gosterin.



